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XII. osztaly

1. feladat. Adott az f,: (0,+00) = R, f,(x) = 2" - In® 2 fiiggvény, ahol n € N.

a) Hatérozd meg f,-nek azt az F,, primitiv fliggvényét, amelyre F,,(1) = 0.

b) Szamitsd ki a lim Fz—ff) hatéarértéket!
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2. feladat. Ertelmezziik a G = (0, 1) halmazon a kdvetkezd mitiveletet

_ Yy
S 2y +1—(z+y)
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barmely z,y € G estén.
a) Igazold, hogy a G halmaz zart a ,,x” miiveletre nézve!

b) Hatarozd meg az f: G — (0,00), f(z) =
hogy teljesiiljon

a,b € R* képlettel értelmezett fiiggvényt gy,

ax
bx—b>

flaxy) = f(z)- fy),
barmely z,y € G esetén!

c) Szamitsd ki az § % § * ... x — kifejezés értékét, tudva azt, hogy a ,*” mivelet asszociativ!

3. feladat. Ha egy valos szamokbol 4ll6 véges szamsorozatban barmely 7 egymast kovets tag dsszege
negativ és barmely 11 egymast kdvetd tag Osszege pozitiv, akkor hatarozd meg a sorozatban a tagok
szamanak a maximumat.

4. feladat.
a) Hatarozd meg azokat az f: R — (0,400) derivalhato fliggvényeket, amelyekre
2020f(z) + f'(z) =0,
barmely x € R esetén!

b) Adottak az a < b valds szamok és az f: [a,b] — R folytonos fiiggvény, amely derivalhato az
(a,b) intervallumon és amelyre f(a) = f(b) = 0. Igazold, hogy létezik ¢ € (a,b) gy, hogy

2020f(c) + f'(c) = 0.

Megjegyzés: Minden feladat kételezd, munkaids: 3 ora.
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